
                      ا��وال ا�
��ر���
	 : ���ر�� 

ى��� 	

ر�� ��
م ��������� 	
�   ا���


�	 ا��(��ر ا��
#%         �)�� ا�'�&%   : ا$#��ذ إ���ز�  ا��,�ز�+                *�
 

Chorfi_mouhsine@yahoo.fr  
   :�����1 ر.- 


 ا��وال ا�	���� ��د���� ������ :  

) ــ 1 ) ( )2ln 2f x x x= − +  

)  ــ 2 ) 1
ln

x
f x

x

+ =  
 

  

) ــ 3 ) ln 1f x x= −   

) ــ 4 ) ln

1 ln

x
f x

x
=

−
  

  :ا�)0 
2                                                                    ــ 1 2 0fx D x x∈ ⇔ − + >  

 ����� ا��	�ا �2 2 0x x− + >                      . ( )2
1 4 1 2 1 8 7 0∆ = − − × × = − = − <  

2إذن  2 0x x− + > �%� x ∈ℝ   
fD:و� &  = ℝ  

                                                                     ــ2
1

0f

x
x D

x

+∈ ⇔ >  

�� )�'	���ل ا���ول��� ا��	�ا �:  
                         +∞                                  0            1−                    −∞     x    

  
                       +                                                                      __                       __x  

  
                    +                        +                                                                        __   1x +  

  

                                                                            +__  +                             
1x

x

+
  

و)�� أن 
1

0
x

x

+ [ /. ا�����- < [, 1−∞ [ و − [: إذن ∞+,0] [ ] [, 1 0,fD = −∞ − ∪ +∞  

1                                                           ــ3 0x − 1 و   ≤ 0fx D x∈ ⇔ − >  

1: و )�� أن  0x − 1 /0ن                          ≤ 0x − 1     و ≤ 0fx D x∈ ⇔ − ≠  

        1x 1fx   و   ≤ D x∈ ⇔ ≠  

                        1fx D x∈ ⇔ >  

[: إذن  [1,fD = +∞  

1                                                                ــ4 ln 0x− 0fx   و≠ D x∈ ⇔ >  

                                                                        ln 1x ⇔0x  و  ≠ >  
                                                                          x e≠  0   وx⇔ >  

                                                                     ] [ ] [0, ,x e e⇔ ∈ ∪ +∞  

[: إذن  [ ] [0, ,fD e e= ∪ +∞  

  
  

   :�����2 ر.- 
 .1� �� 23(:  

( ) 1
3 ln 3 ln 5 ln 27 2ln10 ln

4
A = + − − −  

( ) ( )ln 5 1 ln 5 1

2
B

+ + −
=  

fr.voila.site.riyadiyate://http 



  :ا�)0 

( ) 1
3 ln 3 ln 5 ln 27 2ln10 ln

4
A = + − − −  

( )33ln 3 3ln 5 ln 3 2 ln 2 ln 5 ln 4= + − − + +  
23ln 3 3ln 5 3ln 3 2ln 2 2ln 5 ln 2= + − − − +  

3ln 3 3ln 5 3ln 3 2ln 2 2ln 5 2ln 2= + − − − +  
                                                           ln 5=  

  

( ) ( )ln 5 1 ln 5 1

2
B

+ + −
=  

( )( ) [ ]
2 2ln 5 1ln 5 1 5 1 ln 5 1 ln 4 2ln 2

ln 2
2 2 2 2 2

   −+ − −    = = = = = =  

  
   :�����3 ر.- 

 ./ ��ℝ ����	ت ا����  : ا����د5ت و ا��	�ا

)  ـ  ـ1 ) ( )2ln 3 ln 2x x+ =  

ln   ــ 2 5 ln 4 0x x− + =  

)   ــ  3 )2
2 ln ln 3 0x x− − ≤  

  :ا�)0 

) ــ � �� ا����د�� 1 ) ( )2ln 3 ln 2x x+ = ./ ℝ:   

            2 4 4x x+ 4   و = 0x )   و < ) ( )2 2ln 4 ln 4 4 0x x x+ = ⇔ + >  

     2 4 4 0x x− + 0x   و  = 2    و  < 4 0x⇔ + >  
 )                         2x = 2x أو − ⇔0xو  )  = 2ن  8< 4 0x + 2 و �1. ا����د�� < 4 4 0x x− +   −2 و 2 ه�� ا���د�- =

                                                            2x⇔    ��د '��:−2  8ن =
}و� & /0ن  }2S =  

ln ــ � �� ا����د�� 2 5 ln 4 0x x− + = ./ ℝ:   

 ;<=lnt x= �%>1? ا�� @AB� 2: و� & ا����د�� 5 4 0t t− + =   

�� ا����د�� =2 5 4 0t t− + =.   
25 16 9∆ = −    .4 و 1:  و� & ا����د�� �AC� ��1- ه�� =

1: و )��	��.  1t 2 و = 4t 1ln:   إذن = 1x 2ln و = 4x =  

1ln: و� &  1x 2ln  و = 16x 1x:  و )��	��. = e= 16 و
2x e=  

{ }16,S e e=  

3 ���) ــ � �� ا��	�ا )2
2 ln ln 3 0x x− − ≤ ./  ℝ:   

 ;<=lnt x=� @AB� ���22: 1? ا�<%�  و� & ا��	�ا 3 0t t− − ≤   
�� ا����د�� =:22 3 0t t− − =.   

1 24 25∆ = +  و −1:  و� & ا����د�� �AC� ��1- ه�� =
3

2
   

22و� &  3 0t t− −  إذا آ�ن ≥
3

1
2

t− ≤ ≤  

)و )��	��.  )2
2 ln ln 3 0x x− −  إذا آ�ن ≥

3
1 ln

2
x− ≤ ≤ . �� 

3
1 2e x e− ≤ ≤  

3
1 2,S e e− 

=  
 

  

  
fr.voila.site.riyadiyate://http  

 



   :�����4 ر.- 
  :��د ا� ���Eت ا�	���� 

 ــ 1
1

1
lim

lnx x+→
  

  

ــ  2
1

lim
lnx x→+∞

  

  

 ــ 3
0

ln
lim
x

x

x+→
  

  
lim ــ 4 ln

x
x x x

→+∞
−  

  

) ــ 5 )
0

lim 1 ln
x

x x
+→

−  

  
 ــ 6

0

ln
lim
x

x x

x+→

−
  

  

 ــ 7
1

1
lim ln

2x

x

x−→−

+ 
 − 

 ــ 8  
1

lim ln
2x

x

x→−∞

+ 
 − 

 ــ 9  
0

1
lim ln
x

x
x+→

−  

 ــ 10
ln 1

lim
x

x

x→+∞

−
 ــ 11  

0

ln 1
lim
x

x

x+→

−
 ــ 12  

0

1
lim

lnx x x+→
  

 ــ 13
0

lim sin ln
x

x x
+→

) ــ 14   )2

0
lim ln
x

x x
+→

) ــ 15    )2

0
lim ln ln
x

x x
+→

−  

 ــ 16
( )2

3

ln 1
lim

1x

x

x→+∞

+
+

  
3lim ــ 17 2 ln

x
x x x

→+∞
− 3 ــ 18  −

0
lim ln
x

x x
+→

  

  :ا�)0 

 ــ 1
1

1
lim

lnx x+→
=  8ن ∞+

1
lim ln 0
x

x
+

+

→
=.   

 ــ 2
1

lim 0
lnx x→+∞

lim 8ن = ln
x

x
→+∞

= +∞.   

 ــ 3
0 0

ln 1
lim lim ln
x x

x
x

x x+ +→ →
= × =  8ن ∞−

0
lim ln
x

x
+→

=  و ∞−
0

1
lim
x x+→

= +∞.   

) ــ 4 )lim ln lim 1 ln
x x

x x x x x
→+∞ →+∞

− = − = lim 8ن ∞−
x

x
→+∞

= lim و ∞+ 1 ln
x

x
→+∞

− = −∞.   

) ــ 5 )
0 0

lim 1 ln lim ln 0
x x

x x x x x
+ +→ →

− = −  8ن =
0

lim ln 0
x

x x
+→

 و =
0

lim 0
x

x
+→

=.   

 ــ 6
0 0 0

ln ln 1
lim lim 1 1 lim ln
x x x

x x x
x

x x x+ + +→ → →

− = − = − × =  8ن ∞+
0

1
lim
x x+→

=  و ∞+
0

lim ln
x

x
+→

= −∞   

 ــ 7
1

1
lim ln

2x

x

x−→−

+  = −∞ − 
 8ن 

1

1
lim 0

2x

x

x−

+

→−

+ =
−

 و 
0

lim ln
x

x
+→

= −∞.   

 ــ 8
1

lim ln 0
2x

x

x→−∞

+  = − 
 8ن 

1
lim 1

2x

x

x→−∞

+ =
−

ln1 و  0=.   

 ــ 9
0

1
lim ln
x

x
x+→

− =  8ن ∞+
0

1
lim
x x+→

=  و∞+
0

lim ln
x

x
+→
− = +∞.   

 ــ 10
ln 1 ln 1

lim lim 0
x x

x x

x x x→+∞ →+∞

− = −  8ن =
ln

lim 0
x

x

x→+∞
 و =

1
lim 0
x x→+∞

=.   

) ــ 11 )
0 0

ln 1 1
lim lim ln 1
x x

x
x

x x+ +→ →

− = × − =  8ن ∞−
0

1
lim
x x+→

= ) و ∞+ )
0

lim ln 1
x

x
+→

− = −∞.   

 ــ 12
0

1
lim

lnx x x+→
=  8ن ∞−

0
lim ln 0
x

x x
+→

ln و = 0x x    �1? ا����- 0 )��ار ≥

 ــ 13
0 0

sin
lim sin ln lim ln 1 0 0
x x

x
x x x x

x+ +→ →
= × = ×  8ن =

0

sin
lim 1
x

x

x+→
 و =

0
lim ln 0
x

x x
+→

=.   

) ــ 14 ) ( )( ) ( )( ) ( )( ) ( )( )2 2 2 22 2 2 22

0 0 0 0 0
lim ln lim ln lim 2ln lim 4 ln lim 4 ln 0
x x x x x

x x x x x x x x x x
+ + + + +→ → → → →

= = = = =  

) ــ 15 )2

0
lim ln ln
x

x x
+→

− = ) 8ن∞+ )2

0
lim ln
x

x
+→

=  و ∞+
0

lim ln
x

x
+→
− = +∞.   

 ــ  16
( ) ( ) ( )2 2 22 2

3 2 3 2 3

ln 1 ln 1 ln 11 1
lim lim lim lim 0 0 0

1 1 1 1 1x x x x

x x xx x

x x x x x→+∞ →+∞ →+∞ →+∞

+ + ++ += × = × = × =
+ + + + +

.  

  
fr.voila.site.riyadiyate://http  

  



3 ــ 17 2 ln
lim 2 ln lim 2
x x

x
x x x x x

x→+∞ →+∞

 − − = − − = +∞ 
 

2 8ن  ln
lim 2
x

x
x

x→+∞
− − = +∞.   

 ــ 18
1

3 3

0 0 0

1
lim ln lim ln lim ln 0

3x x x
x x x x x x

+ + +→ → →
= =  8ن =

0
lim ln 0
x

x x
+→

=.   

   :�����4 ر.- 
  : /. ا���5ت ا�	���� ��fد ا��ا�� ا��<	�C ��1ا�� 

) ــ 1 ) ( )ln 1 lnf x x x= − −  
) ــ 2 ) ( )ln 1

ln

x
f x

x

+
=  

)ــ  3 ) 2ln 1f x x= −  

) ــ 4 ) ( )ln 1 2f x x= ) ــ 5  − ) 1
ln

x
f x

x

− =  
 

) ــ 6   ) 3 lnf x x=  

  :ا�)0 

): ��Aرة �- ����ع دا�	�- و )��	��. f ــ ا��ا�� 1 )' ' 'f g f g+ = +  
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  )ا�	 درا#	 د(  �����2 ر.-  

  
  :ا��+ء ا7ول 
[ ا����/� ��=g ?1	�A ا��ا��  [,0−∞ .1� ��( : ( ) 1 ln( )g x x x= + + −.  

��ات ا����لg و =���Eت g ــ أ�3: ا��ا�� ا��<	�C ��1ا�� 1� � � ] ��ول ����Pات ا��ا�� ∞−0,] ;Q RS g.   

) ــ ا'	 	T أن 2 ) 0g x ≤ �%� ] [,0x ∈ −∞.  

 %�  :ا��+ء ا���

 :� �ℝ�(  .1 ا����/� ��f ?1	%- ا��ا�� 
( )

( )

3

2

0
1

2 ln( ) 0

x
f x x

x

f x x x x x


= ≥ +

 = + − <

  

) ــ أ ــ أ�3: 1 )lim
x

f x
→+∞

) و  )lim
x

f x
→−∞

.   

   .� 0	f ./ �1B      ب ــ )�- أن ا��ا�� 
   .�0ر  �1? ���- و �f3      ج ــ أ درس �X)��1 اW	�Cق ا��ا�� 

%� *x�f ــ أ�3: ا��ا�� ا��<	�C ��1ا�� 2 ∈ℝ  ات���P� ول��   .fا��ا��  RS ا�2 

) ــ ��%- 3 )Cf �1ا��� �Zا��� ? �)�� �� ]� R1�� ./  R	��f ا��  ), ,O i j
� �

.  

))�- أن   أ ــ  )Cf:��' �E��B/ا=�[�ف أ �]C= �AC� .  

 ��^�E=_ب ــ ادرس ا�`�وع ا�  .  
 a>=ج ــ أ ( )Cf.  

  :ا�)0 
  :ا��+ء ا7ول 

): <%�  ���/� �1? ا�g ــ ا��ا�� 1 ) 1 ln( )g x x x= + + [ /. ا����ل − [,0−∞.   

    ***      ( ) ( ) ( )' ' 1 1 1
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)إ�Wرة       ***      )'g x:   
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 ***      �= :3: ( )lim
x

g x
→−∞

)  و  )
0

lim
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lim lim 1 ln( ) lim 1 ln( ) lim 1
x x t t

t
g x x x t t t
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 
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��ول ����Pات ا��ا��       ***    g:   

                                                    0               1−                                          −∞       x  
  

                                    _                                                                    +'g  
                                                0                                                            g  

  
        −∞                                                                            −∞  

  
) �cا���� �1? ا����ل g)�� أن ا��ا�� **  ــ 2 ], 1−∞ 1x  /0=& إذا آ�ن− ≤ ) /0ن − ) ( )1g x g≤ ) و� & − ) 0g x ≤.   

]� ���BX  �1? ا����ل gا�� )�� أن ا��           1x   /0=& إذا آ�ن−1,0] ≥ ) /0ن − ) ( )1g x g≤ ) و� & − ) 0g x ≤.   

)          و )��	��.  ) 0g x ≤ �%� ] [,0x ∈ −∞.   
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f x x x x x
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1x x
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x x t t
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      **         ( ) ( )2 2
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1x x

x
f x f

x+ +→ →
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+
  

)         و� &  ) ( )
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lim 0
x

f x f
→

   . � 0	f ./ �1B إذن =

   .0 �1? ���- و ��3ر f    ج ــ � �رس �X)��1 اW	�Cق ا��ا�� 
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( ) ( )
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3 3
3

3 33 3 23 30 0 0 0 0 0
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0 1 1x x x x x x

x x x
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x x x x x x xx
+ + + + + +→ → → → → →

− + + += = = = × = = +∞
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0

0
lim
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f x f
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−
) /0ن   )Cf &	ا1�8? ���د� d���0( س ���دي��� 
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0 2 ln( )
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 
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2 2

1 1 1 1
'

1 1 3 1 3 11 1

x x x x x x
f x

x x x xx x

−−       + −      = = = × × = × ×                + + + +     + +      

                                   

  
  

)                            و� & /0ن  )' 0f x ≥ �%� ] [0,x ∈ +∞.   

��ول ����Pات ا��ا��               **   
  

     +∞                                   0                                   −∞        x      
   

  +                              _                                                    'f  
  1                                             +∞       f  

  
                                                                       0  
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) ــ أ ــ  � �A- أن 3 )Cf :��' �E��B/ا=�[�ف أ �]C= �AC� .  

  -%��           ] [,0x ∈ −∞.   

                         ( ) ( )( ) ( )( )'' '2 1 2 2 2
'' 2 ln 2 2 2ln 2 2 2

x
f x x x x x x

x x x

+= + − = + + − = + × = + =  

  ( ) 2 2 2
'' 0 0 2 2 0 1

2

x
f x x x

x

+ −= ⇔ = ⇔ + = ⇔ = = )  و ��� � − )1 0f − =   

)                      إذن  )Cf ا=�[�ف �]C= �AC� ( )1,0A −.   

 ��^�E=_ب ــ � �رس ا�`�وع ا�    :  
  ***           � ���: ( )lim 1

x
f x

→+∞
) إذن = )Cf ار��( ��C/ر)� أ�C� �AC� +∞ &	1 ���د�y =.   

 ***           � ��� :( )lim
x

f x
→−∞

= −∞ .  :3� �
( )

lim
x

f x

x→−∞
  

                  
( ) ( ) ( ) ( ) ( )2 2 ln ln

lim lim lim 2ln lim 2ln lim 1 2
x x x t t

f x x x x t
x x t t t

x x t→−∞ →−∞ →−∞ →+∞ →+∞

+ −  
= = + − = − + = − + = −∞ 

 
  

           
)          و� &  )Cf�1W ���/ �AC�  ر ا8را��: )��ار��� d����( ���−∞.   

)     ج ــ إ=<�ء  )Cf.   
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